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Z MATEMATYKI

PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Dla jakich katéow a € (0,27) réwnanie 22% — 2(2cosa — 1)z + 2cos* @ — Hcosa +2 =0
ma dwa rézne pierwiastki rzeczywiste?

2. Dane sg punkty A(—2,0), B(2,4) oraz C(1,5). Oblicz pole trapezu ABC'D, wiedzac, ze
punkt D jest jednakowo odleglty od punktéow A i B.

3. W tréjkacie réwnoramiennym kat przy podstawie ma miare 30°. Oblicz stosunek dtu-
gosci promienia okregu opisanego na trojkacie do dtugosci promienia okregu wpisanego
w trojkat.

4. Ptaszczyzna przechodzaca przez srodek dolnej podstawy walca jest nachylona do pod-
stawy pod katem « i przecina gérna podstawe walca wzdtuz cigciwy dtugosci a. Cigciwa
ta odcina tuk, na ktorym oparty jest kat srodkowy o mierze 120°. Oblicz objetosé¢ walca.

5. Niech 1 i 7o beda pierwiastkami wielomianu p(z) = 2* —x +a, a x3 i 14 — pierwiastkami

wielomianu q(x) = 22 —4x +b. Dla jakich a i b liczby 21, x5, 73, 24 3 kolejnymi wyrazami
ciggu geometrycznego?

6. Na dwoch zewnetrznie stycznych kulach opisano stozek tak, ze srodki tych kul leza na
wysokosci stozka. Promien mniejszej kuli jest rowny r, a stosunek objetosci kul wynosi 8.
Oblicz pole powierzchni bocznej stozka.



PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM ROZSZERZONY

1. Dane sg proste y = 4z iy = x — 2 oraz punkt M = (1,2). Wyznacz wspbélrzedne
punktéw A i B lezacych odpowiednio na danych prostych takich, ze punkty A, B, M sg
wspotliniowe oraz % =2,

2. W réwnolegtoboku o kacie ostrym 60° stosunek kwadratéw dtugosci przekatnych wynosi
1:3. Oblicz stosunek dtugosci dwoch sasiednich bokéw.

3. Niech a, b, ¢, d beda kolejnymi liczbami naturalnymi. Pokaz, ze wielomian w(z) = az® —

ba? — cx +d ma trzy pierwiastki rzeczywiste, wéréd ktorych co najmniej jeden jest liczbg
catkowita. Dla jakich parametréw a, b, ¢, d suma tych pierwiastkow jest najwicksza?

4. Dla jakich katéw « € (0, 27) spelniona jest nieréwnosé
2sin2x+ \4/5. 200s2x < \/§+ \4/§7

5. W ostrostupie prawidlowym czworokatnym o krawedzi podstawy a stosunek diugosci
krawedzi podstawy do wysokosci wynosi 2:3. Ostrostup przecieto ptaszczyzna przecho-
dzaca przez krawedz podstawy i prostopadta do przeciwlegtej Sciany bocznej. Oblicz pole
otrzymanego przekroju.

6. Wierzchotek stozka jest srodkiem kuli a brzeg podstawy stozka zawiera si¢ w powierzchni
kuli. Pole powierzchni catkowitej stozka stanowi i pola powierzchni kuli. Oblicz stosunek
objetosci stozka do objetosci kuli.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyta¢ do 18 grudnia 2014r.
na adres:

Instytut Matematyki i Informatyki
Politechniki Wroctawskie]
Wybrzeze Wyspianiskiego 27

50-370 WROCEAW.

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczyé wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczyé zaadresowang do siebie koperte
zwrotna z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do wagi listu. Prace niespelniajgce po-
danych warunkéw nie beda poprawiane ani odsylane.

Adres internetowy Kursu: http://www.im.pwr.wroc.pl/kurs




