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PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Znalez¢ miejsca zerowe i naszkicowaé wykres funkcji f(z) = 22—z —5|z|+5. Wyznaczy¢
najmniejsza i najwicksza warto$¢ tej funkcji na przedziale [—5, 5].

2. Romb o boku a i kacie ostrym a podzielono na trzy czesci o réwnych polach odcinka-
mi majacymi wspolny poczatek w wierzchotku kata ostrego i konce na bokach rombu.
Obliczy¢ dhugosci tych odcinkéw. Wykonaé¢ odpowiedni rysunek.

3. Odcinek o koncach A(—1,—1) i B(3,2) jest podstawa trapezu. Druga podstawa jest
trzy razy dluzsza i ma srodek w punkcie P(1,5). Wyznaczy¢ wspétrzedne pozostalych
wierzchotkéw trapezu i obliczy¢ jego pole.

4. W okrag o promieniu 1 wpisujemy tréjkat rownoboczny i zakreslamy odcinki kota, ktore
leza na zewnatrz trojkata. W otrzymany trojkat wpisujemy okrag i powtarzamy proce-
dure, zaznaczajac za kazdym razem odcinki kolejnych kot znajdujace sie poza kolejnym
trojkatem. Obliczy¢ pole zaznaczonego obszaru po szesciu krokach, czyli po narysowaniu
szesciu trojkatow.

5. Szescian podzielono na dwie bryly ptaszczyzng przechodzaca przez krawedz podsta-
wy. Jedna cze$¢ ma 5, a druga 6 Scian. Pole powierzchni catkowitej bryty, ktéra ma 5
Scian jest réwna potowie pola powierzchni szeScianu. Wyznaczy¢ tangens kata nachylenia
plaszczyzny dzielacej szescian do plaszczyzny podstawy.

6. Rozwazamy zbior liczb catkowitych dodatnich réwnych co najwyzej 1800, ktére nie dziela
sie ani przez 5 ani przez 6. Obliczy¢ sume liczb z tego zbioru. Ile w tym zbiorze jest liczb
parzystych, a ile nieparzystych?



PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM ROZSZERZONY

1. Punkty A(2,0) i B(0,2) sa wierzchotkami podstawy tréjkata réwnoramiennego. Znalez¢
wspotrzedne wierzchotka C', wiedzgc, ze srodkowe AD i BE sg prostopadte.

2. Trzy pierwiastki wielomianu o wspotczynnikach catkowitych tworza ciag arytmetyczny.
Suma tych pierwiastkéw jest réwna 21, a iloczyn 315. Pokazaé¢, ze warto$¢ wielomianu
w dowolnym punkcie, ktory jest liczba nieparzysta, jest podzielna przez 48.

3. W trojkacie rownobocznym o boku dtugosci a przeprowadzamy prosta przechodzaca
przez srodek wysokosci nachylong do niej pod katem 30°. Odcina ona od trojkata trapez.
Obliczy¢ pole i obwdd tego trapezu oraz objetos¢ i pole powierzchni bryty powstatej z
jego obrotu dookota dtuzszej podstawy.

4. W trojkat rownoboczny o boku dhugosci 1 wpisano kwadrat. Nastepnie w pozostata czesé
(nad kwadratem) znéw wpisano kwadrat, itd. Jaka dtugosé ma bok kwadratu w n—tym
kroku? Podaé¢ wzor ciagu P, okreslajacego sume pol wpisanych kwadratow po n krokach,
a nastepnie obliczy¢ jego granice.

5. W okrag o promieniu r wpisano trapez, ktérego podstawsa jest $rednica okregu. Dla
jakiego kata przy podstawie pole trapezu jest najwieksze?

6. Znalez¢ dziedzine oraz przedzialy monotonicznosci funkeji
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Naszkicowaé wykres tej funkcji oraz zbadaé liczbe rozwiazan réwnania f(z) = m w
zaleznosci od parametru m.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyta¢ do 18 grudnia 2015r.
na adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianskiego 27
50-370 WROCEAW.

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczy¢ wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczy¢ zaadresowana do siebie koperte
zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do wagi listu. Prace niespelniajace po-
danych warunkéw nie beda poprawiane ani odsytlane.

Adres internetowy Kursu: http://www.im.pwr.wroc.pl/kurs




