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PRACA KONTROLNA nr 6 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Andrzej przebiegt maraton, pokonujac drugg poltowe trasy 10% wolniej od pierwszej.
Bernard, biegngc poczatkowo w tempie narzuconym przez Andrzeja, w potowie czasu
biegu zwolnit o 10%. Ustal, ktory z biegaczy pierwszy przekroczyt linie mety.

2. Niech p bedzie liczbg pierwsza, p > 7. Uzasadnij, Ze liczba p* — 49 jest podzielna przez
24.

3. Rozwiaz rownanie

12 cos? 3z - sin® 22 + sin® 3z = 4sin® 3z - sin® 22 + 3 cos® 3z.

4. Wyznacz wszystkie argumenty z, dla ktorych funkcja
f(@) = logy(a® — x) —logg (2 +x — 2)

przyjmuje wartosci dodatnie.

5. Przekatna rombu o obwodzie 12 jest zawarta w prostej x — 2y = 0, a punkt A(1,3) jest
jednym z jego wierzchotkow. Wyznaczy¢ wspotrzedne pozostatych wierzchotkéw tego
rombu i obliczy¢ jego pole. Wykona¢ staranny rysunek.

6. Narysuj wykres funkcji

f(x) = sin® x + cos* z + sin* x + cos* = + sin® z + cos® z.

Znajdz wszystkie liczby z przedziatu [0, 27| spelniajace nieréwnos¢ 8 f(x) > 19. Zastosuj

wzory sin2a = 2sina - cosa oraz cos2a = cos® a — sin® a.



PRACA KONTROLNA nr 6 - POZIOM ROZSZERZONY

1. Na nowym osiedlu wybudowano sze$¢ budynkow. Kazdy zostanie pomalowany na jeden
z trzech koloréw, a kazdy kolor zostanie wykorzystany co najmniej raz. Ustal, na ile
sposobéw mozna pomalowaé te budynki.

2. Zbadaj, dla jakich argumentéw x funkcja
f(z) = 7rt | gor . 52etta’  pate2 gpatl | ygrdtge’
przyjmuje wartosci dodatnie.
3. Rozwiaz réwnanie
tg?r = <4tg2x+3tgx— 1)(1 —tgx+tg2x—tg3x—|—...).
4. Wskaz wszystkie wartosci x, dla ktérych suma nieskonczonego ciagu geometrycznego
S(z) = 9~2sin3e | g—dsinde 4 o—6sinde |, | o=2nsinde 4
nie przekracza jednosci.
5. Rozwiaz nieréwnos¢ logarytmiczna

logx+1(x3 — ) >log, . (z+2)+ 1.

6. Boki AABC zawarte sa w prostych y =4, y = 1 — mx oraz y = 2(x — m). Wyznacz
wszystkie wymierne wartosci parametru m, dla ktoérych pole rozwazanego trojkata wy-
nosi | A ABC| = 12. Dla kazdej wyznaczonej wartosci m wykonaj odpowiedni rysunek.

Rozwiazania prosimy nadsyta¢ do dnia 18 lutego 2016 na adres:

Wydziat Matematyki
Politechniki Wroctawskie]
Wybrzeze Wyspiarfiskiego 27
50-370 Wroctaw.

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczyé wybrany poziom. Do rozwiazan nalezy do-
taczy¢ zaadresowang do siebie koperte zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do wagi listu.
Prace niespetniajace podanych warunkéw nie beda poprawiane ani odsytane.

Adres internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs



