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PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM PODSTAWOWY
1. Rozwiaza¢ nierownosé¢ /27 — 1 < 2% — 3.

2. Trojkat prostokatny o przyprostokatnych a, b obracamy wokdt kazdej z przyprostokat-
nych. Obliczy¢ stosunek sumy objetosci tych stozkéw do objetosci bryty otrzymane;j
przez obrot trojkata wokol przeciwprostokatnej i wyrazi¢ go jako funkcje zmiennej 7.

3. Punkty (—1,1), (0,0), (v/2,0) sa trzema kolejnymi wierzchotkami wielokata foremnego.
Wyznaczy¢ wspotrzedne pozostatych wierzchotkéw wielokata oraz jego pole. Podaé¢ row-
nania okregéw wpisanego i opisanego na tym wielokacie oraz wyznaczy¢ stosunek ich

promieni.
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4. Niech f(z) = . 2Iz\ ' z
sr?—1 gdy |z <3.

a) Narysowa¢ wykres funkcji f i na jego podstawie wyznaczy¢ zbiér wartosci funkeji.
b) Obliczyé f (\/5) oraz f <\/§)

¢) Rozwiazaé nieréwnosé f(z) < i zaznaczy¢ na osi Ox zbiér rozwigzan.

1
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5. Punkty A(0,1), B(4,3) sa dwoma kolejnymi wierzchotkami réwnolegtoboku ABCD,
a S(2,3) punktem przeciecia przekatnych. Postugujac sie rachunkiem wektorowym, wy-
znaczy¢ pozostale wierzchotki réwnolegtoboku oraz wierzchotki rownolegtoboku otrzy-

manego przez obrot ABC'D wok6t punktu A o 90° w kierunku przeciwnym do ruchu
wskazowek zegara.

6. Ostrostup prawidtowy trojkatny, w ktérym bok podstawy i wysokos¢ sa réwne a przecieto
plaszczyzng przechodzaca przez jedng z krawedzi podstawy na dwie bryly o tej samej
objetosci. Wyznaczy¢ tangens kata nachylenia tej ptaszczyzny do ptaszezyzny podstawy.
Sporzadzi¢ rysunek.



PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM ROZSZERZONY

1. Punkty A(0,1), B(4,3) sa dwoma kolejnymi wierzchotkami réwnolegtoboku ABCD, a
S(2,3) punktem przeciecia przekatnych. Postugujac sie rachunkiem wektorowym, wyzna-
czy¢ pozostate wierzchotki rownolegtoboku oraz wierzchotki réwnolegloboku A’B'C'D’
otrzymanego przez obrét ABC'D o kat 90° wokét punktu (0,0) w kierunku przeciwnym
do ruchu wskazoéwek zegara. Sprawdzi¢, ze A’B'C’'D’ jest obrazem ABCD w przeksztal-
ceniu Ty 0O o Ty, gdzie T} jest przesunieciem o wektor [0, 1], O - obrotem o kat 90° wokét
punktu (0,0) w kierunku przeciwnym do ruchu wskazéwek zegara, a Ty - przesunieciem
o wektor [1,0].

2. Narysowaé wykres funkcji
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i uzasadni¢, ze przyjmuje ona wytacznie wartosci wigksze niz 5.

|27 — 1| dla = <1,

log% (x - %) dla x> 1.

3. Niech f(z) = {
a) Narysowa¢ wykres funkcji f i na jego podstawie wyznaczy¢ zbiér wartosci funkcji.
b) Obliczy¢ f (logy (V2 —3)) oraz f (277 + 3).

¢) Rozwigzaé nieréwnosé f(z) < 3 i zaznaczy¢ na osi Oz zbior rozwigzai.

4. Punkt C(0,0) jest wierzchotkiem tréjkata réwnoramiennego, w ktérym srodkowa podsta-
wy AB i wysokos¢ poprowadzona z jednego z wierzchotkow A, B przecinaja sie w punkcie
S(2,1). Pole tréjkata ABS jest dwa razy mniejsze niz pole trojkata ABC. Wyznaczy¢
wspotrzedne wierzchotkéw A, B oraz réwnanie okregu opisanego na trojkacie ABC.

5. W odmioécian foremny wpisano dwa szesciany. Wierzchotki pierwszego z nich leza na
krawedziach osmio$cianu, a wierzchotki drugiego - na wysokosciach scian bocznych. Ob-
liczy¢ stosunek objetosci tych szescianow.

6. Prostokat o bokach a i 2a obraca sie wokét przekatnej. Obliczy¢ pole powierzchni catko-
witej 1 objetosé otrzymanej bryty.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyta¢ do 18 grudnia 2019r.
na adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianskiego 27
50-370 WROCEAW.

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczyé wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczy¢ zaadresowana do siebie koperte
zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do wagi listu. Prace niespelniajace po-
danych warunkéw nie beda poprawiane ani odsytlane.

Uwaga. Wysylajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroclawskiej
swoje dane osobowe, ktore przetwarzamy wylgcznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia
(odestanie zadan, prowadzenie statystyki). Szczegdltowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych
osobowych sa dostepne na stronie internetowej Kursu.

Adres internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




