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PRACA KONTROLNA nr 7 - POZIOM PODSTAWOWY

1 1
1. Wyznaczy¢ z jako funkcje zmiennej y, wiedzac, ze x = 27-os2= oraz y = 21 Tos2=,

2. Pokaza¢, ze dla kazdej wartodci parametru o € [0, 27], dla ktérej istnieje rozwiazanie
réwnania 22 — 2cosa - x + sina = 0 suma kwadratéw jego pierwiastkow jest réwna
przynajmniej 1.

3. W zaleznosci od parametru rzeczywistego k przedyskutowaé liczbe rozwigzan uktadu
y=krx+k—-1
Sporzadzi¢ ilustracje graficzna uktadu dla kilku charakterystycznych k.

rownan {

4. Przekatna BD réwnolegtoboku ABCD jest prostopadita do boku AD, a kat ostry te-
go rownolegltoboku jest rowny katowi miedzy jego przekatnymi. Wyznaczy¢ stosunek
dhugosci przekatnych. Sporzadzi¢ rysunek.

5. Wyznaczy¢ zbiér punktéw, z ktérych odcinek o koricach A(2,0) i B(1,/2) jest widoczny
pod katem 30°. Sporzadzi¢ rysunek.

6. Podstawa graniastostupa prostego o wszystkich krawedziach réwnych a, jest romb o kacie
ostrym «a. Graniastostup przecieto ptaszczyzna przechodzaca przechodzacy przez dtuzsza
przekatna AC' podstawy dolnej i przeciwlegly wierzchotek podstawy gornej. Wyznaczy¢
cosinus kata nachylenia tej plaszczyzny do plaszczyzny podstawy i pole otrzymanego
przekroju. Sporzadzi¢ rysunek.



PRACA KONTROLNA nr 3 - POZIOM ROZSZERZONY

X ., . 2—3log,
1. Rozwigza¢ réwnanie (%) P= Lpitles 2,
2. Dla jakich warto$ci parametru m réwnanie 2+ (m—2)z* 4+ (2—m—m?)x — (1—m?) = 0
ma trzy rézne pierwiastki, ktorych suma kwadratéw nie przekracza 57

3. Czworokat wypukty ABCD, w ktorym AB =1, BC =2,CD =4, DA = 3 jest wpisany
w okrag. Obliczy¢ promien R tego okregu. Sprawdzi¢, czy w czworokat ten mozna wpisaé
okrag. Jezeli tak, to obliczy¢ promien r tego okregu. Sporzadzié¢ rysunek.

4. Podstawa graniastostupa prostego o wszystkich krawedziach réwnych jest romb o kacie
ostrym %. Graniastostup ten przecigto dwiema ptaszczyznami: plaszczyzng przechodzaca
przez bok AB podstawy dolnej i wierzchotek C” oraz ptaszczyzng przechodzaca przez bok
AD podstawy dolnej i ten sam wierzchotek C’. Wyznaczy¢ kat dwuscienny miedzy tymi
plaszczyznami oraz stosunek objetosci bryt, na jakie zostal podzielony graniastostup.
Sporzadzi¢ rysunek.

5. W zaleznosci od parametru rzeczywistego p przedyskutowaé liczbe rozwigzan uktadu
rownan
ot oyt 4 22%y? — 42?2 =0,
2® 4y’ — 23y =p
Sporzadzi¢ ilustracje graficzna uktadu dla kilku charakterystycznych p.

6. Wykorzystujac wzér Newtona i obliczajac pochodna wielomianu w(z) = (1 — x)", wy-
kazac¢, ze dla dowolnego n € N, n > 2 zachodzi réwnosc¢

<T>_2<g)+3<§>_4<Z>+...+<—1>”—1n(;‘>:o

Wywnioskowaé stad, ze jezeli liczby aq, as, ..., a,, a,+1 tworza ciag arytmetyczny, to dla
dowolnego n € N zachodzi réwnosé

a1—<g‘>a2+<g>a3—<§>a4+...+(—1)”<z>an+1:0

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyla¢ do 18 listopada
2019r. na adres:

Wydziat Matematyki

Politechnika Wroctawska

Wybrzeze Wyspiafskiego 27

50-370 WROCEAW.

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczyé wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczyé zaadresowana do siebie koperte
zwrotna z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do formatu listu. Polecamy stosowanie
kopert formatu C5 (160x230mm) ze znaczkiem o wartosci 3,30 zl. Na kazda wigksza
koperte nalezy naklei¢ drozszy znaczek. Prace niespelniajace podanych warunkéw nie
beda poprawiane ani odsytane.

Uwaga. Wysylajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroclawskiej
swoje dane osobowe, ktore przetwarzamy wylacznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia
(odestanie zadan, prowadzenie statystyki). Szczegdltowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych
osobowych sa dostepne na stronie internetowej Kursu.

Adres internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




