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PRACA KONTROLNA nr 7 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Grupa przyjaciét postanowita kupi¢ wspoélnie ciekawa gre komputerowa za 1920 ztotych.
Gdy zgtosito sie jeszcze czterech chetnych do korzystania z tego oprogramowania, okazato
sie, ze, przy rownym podziale kosztow, kazdy bedzie mdgt zaptaci¢ 80 ztotych mniej. Ile
0s6b bedzie korzystato z tej gry i ile kazdy z nich musi za nig zaptacic¢?

2. Liczby a, b, ¢ daja przy dzieleniu przez 7 reszty (odpowiednio) - 1,2, 3. Wykaz, ze
suma kwadratéw tych liczb jest podzielna przez 7.

3. Dla jakiego parametru m pierwiastkiem rownania
2?2+ (2m+1z+m+4=0
jest liczba (—2)? Dla znalezionego m wyznacz drugi pierwiastek tego réwnania i sprawdz,

dla jakich argumentéw otrzymana funkcja kwadratowa f(z) = 2%+ (2m + 1)x +m + 4
spelnia nieréwnosé

2f () > 1+ V2.
4. Oblicz warto$¢ wyrazen

sin 45° cos 15° — cos 45° sin 15° sin 75° cos 15° — cos 75° sin 15°
a= = )
sin® 20° + sin? 70° ’ sin 20° cos 70° + cos 20° sin 70°

Wyznacz stosunek promieni okregéw wpisanego i opisanego na trojkacie prostokatnym,
ktorego przyprostokatne majg dtugosci a i b.

5. Punkty A(1,0), B(5,2), C(3,3) sa trzema kolejnymi wierzchotkami trapezu prostokat-
nego, w ktérym AB||C'D. Wyznacz wspéhrzedne wierzchotka D oraz réwnania przekat-
nych trapezu. W jakim stosunku kazda z tych przekatnych dzieli pole trapezu?

6. Krawedz boczna ostrostupa prawidlowego trojkatnego jest dwa razy dtuzsza niz kra-
wedz podstawy. Oblicz objetos¢ ostrostupa i cosinus kata nachylenia Sciany bocznej do
podstawy, wiedzac, ze suma dtugosci wszystkich jego krawedzi jest réwna 18.
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1. Dla jakich warto$ci parametru a réwnanie 4—|z—1| = (a+2)? ma dwa rézne rozwiazania?

2. Wykorzystujac dwumian Newtona, uzasadnij, ze liczba 112 — 92 jest podzielna przez
100 dla dowolnej liczby naturalnej k podzielnej przez 5.

3. Wykaz, ze w dowolnym trojkacie prostokatnym warto$é¢ bezwzgledna réznicy tangensow
katow ostrych jest dwa razy wigksza niz warto$¢ bezwzgledna tangensa kata, jaki tworza
wysokos¢ i srodkowa poprowadzone z wierzchotka kata prostego.

4. Dany jest trapez prostokatny o podstawach diugosci a i b oraz wysokosci 2h. Wykaz,
ze jezeli h? = ab, to dluzsze ramie trapezu jest réwne a + b, a okrag, ktérego jest ono
Srednica, jest styczny do drugiego ramienia.

5. Narysuj wykres funkcji

f(x):1_xi2+<x12>2_<$12>3+'”

ktora jest sumg nieskonczonego szeregu geometrycznego i wyznacz rownanie prostej
stycznej do wykresu prostopadtej do prostej 2z — y = 0. Sporzadz staranny rysunek.

6. Podstawa ostrostupa jest trapez o obwodzie 32, ktérego jedna podstawa jest trzy razy
dhuzsza niz druga. Wszystkie krawedzie boczne ostrostupa sa nachylone do podstawy
pod katem 60°. Oblicz objetosé¢ ostrostupa, wiedzac, ze w jego podstawe mozna wpisaé
okrag.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyta¢ do 20 marca
2022r. na adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianskiego 27
50-370 WROCEAW,

lub elektronicznie, za posrednictwem portalu talent.pwr.edu.pl

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczy¢ wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczyé zaadresowana do siebie koperte
zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do formatu listu. Polecamy stosowanie
kopert formatu C5 (160x230mm) ze znaczkiem o wartosci 3,30 zl. Na kazda wigksza
koperte nalezy naklei¢ drozszy znaczek. Prace niespelniajgce podanych warunkéw nie
beda poprawiane ani odsytane.

Uwaga. Wysytajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroclawskie;
swoje dane osobowe, ktore przetwarzamy wylgcznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia
(odestanie zadan, prowadzenie statystyki). Szczegdltowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych
osobowych sa dostepne na stronie internetowej Kursu.

Adres internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




