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Z MATEMATYKI

PRACA KONTROLNA nr 2 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Rozwiaz nieréwnosc¢

< 2.

1<log%2x_1

2. Srednia arytmetyczna czwartego, szostego i dziesigtego wyrazu ciggu arytmetycznego
(an), gdzie n > 1, wynosi 14, a ciag (ag, as, ajq) jest geometryczny. Uzasadnij, ze ciag
(a4, ag, ajp) rowniez jest geometryczny.

3. W ciggu arytmetycznym (a,), okreslonym dla kazdej liczby naturalnej n > 1, mamy
a3 =0 oraz ag= Tsin’a,

gdzie tga = 3. Oblicz sume 50 poczatkowych wyrazéow tego ciggu, ktérych indeksy sg
liczbami parzystymi.

4. Bank oferuje kredyt, ktéry nalezy sptaci¢ jednorazowo wraz z odsetkami po roku. Jaki
jest catkowity koszt tego kredytu, jesli co miesigc bank nalicza odsetki w wysokosci
2% aktualnego zadtuzenia, a dodatkowo w chwili przyznania kredytu dolicza prowizje
w wysokosci 3% pozyczanej kwoty? Jaka kwote trzeba bedzie sptacié, jesli pozyczymy
20000 zt? Prowizja naliczana jest jednorazowo i powieksza kwote, ktora nalezy sptaci¢.

5. Zaznacz na osi liczbowej zbidr wszystkich wartosci parametru ¢, dla ktérych funkcja

flx) = (215:;2> : +1—t

jest malejgca. Naszkicuj wykres funkcji f dla najwiekszej catkowitej wartosci ¢t z wyzna-
czonego zbioru.

6. Niech ¢ > 0 i ¢ # 1. Wyznacz najmniejsza liczbe naturalna m, dla ktorej suma m
poczatkowych wyrazéw ciagu (a,), a, = log, ¢, przekracza liczbe

logym ™ + 161log, ¢>.



PRACA KONTROLNA nr 2 - POZIOM ROZSZERZONY

. Uzasadnij, ze ciag (a,), ktérego n-ty wyraz dany jest wzorem

1 1 1 1
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jest ograniczony.

. Wyznacz dziedzing Dy funkcji

fx) = 108104 3542 (8 ! ) .

11—z

. Niech ¢ > 0. Zbadaj monotoniczno$¢ oraz oblicz sume wszystkich wyrazéw nieskonczo-

nego ciagu (a,), gdzie
a, = logssn ¢ dla kazdego n > 1.

Ustal, dla jakiej wartosci parametru ¢ suma ta jest nie mniejsza od liczby logg(c* — 2).

Rozwiaz nieréwnosé

1
V9og z(z +2) >

Okresl ilos¢ rozwigzan réwnania

27— 1 =m.2mH!
w zaleznosci od wartosci parametru m.

Opisz metode konstrukeji i starannie narysuj wykres funkcji
f(x) =2+ logy —
x) = 0gy —.
&2 5 _ 1

Nastepnie narysuj obraz tej krzywej w symetrii wzgledem prostej x = y. Wyprowadz
wzor funkeji, ktorej wykresem jest powstata w ten sposob krzywa.

Rozwiazania (r¢kopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyta¢ do 20.10.2022r. na

adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianskiego 27
50-370 WROCEAW,

lub elektronicznie, za posrednictwem portalu talent.pwr.edu.pl

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczy¢ wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczyé zaadresowana do siebie koperte

zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do formatu listu. Prace niespelniajace

podanych warunkéw nie beda poprawiane ani odsytane.

Uwaga. Wysylajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroclawskiej

swoje

(odest

dane osobowe, ktére przetwarzamy wylacznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia
anie zadan, prowadzenie statystyki). Szczegélowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych

osobowych sa dostepne na stronie internetowej Kursu.

Adres

internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




