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Z MATEMATYKI

PRACA KONTROLNA nr 2 - POZIOM PODSTAWOWY
1. Uzasadnij, ze wyrazenie
(41ogs 2 — log 5 12) — (2 log; 27 + 6log, 6)
jest liczbg catkowita.

2. Rozwiaz réwnanie
sin 3x sin 2x = sin x cos ¥,

w przedziale [0, 27].

3. Liczby
14 2logs6, 24logs6 oraz 3+ 3logs2

ustawione w odpowiedniej kolejnosci tworza trzy poczatkowe wyrazy nieskonczonego
ciggu arytmetycznego. Podaj wartos¢ czwartego wyrazu tego ciggu. Uwzglednij wszystkie
mozliwosci.

4. Wykres funkcji f(z) = a — 3°*® dla pewnych a,b € R przechodzi przez punkty A(1,1)
oraz B(2,—1). Narysuj wykres funkcji g(z) = f(—=z) oraz opisz stownie metode jego
konstrukeji. Wyznacz zbiér wszystkich argumentow, dla ktorych funkcja g przyjmuje
wartosci nieujemne.

5. Rozwiaz nieréwnosé
2x3+2 X 9x2—1 < 4x2+%$ . 3z3—a:.

6. Wyznacz wszystkie wartosci rzeczywistego parametru m, dla ktérych funkcja

9 _ mQ z+2m
o) =m- (5:25)

jest rosnaca.



PRACA KONTROLNA nr 2 - POZIOM ROZSZERZONY

. Niech m = log 5. Wykaz, ze

logs V16™ = 1 — m.

. Rozwiaz nieréwnos¢

8" —=3-4"—-6-2"4+8 > 0.

. Narysuj starannie wykres funkeji f(z) = 4cos?z — 2 — v/2 i wyznacz zbiér tych liczb,

dla ktorych funkcja ta przyjmuje wartosci nieujemne.

. Rozwiaz réwnanie

1 +< 1 )2+< 1 >3+ 2
l—2 \l-—=x l—z a2 -3

ktorego lewa strona jest skonczona suma nieskonczonego ciggu geometrycznego.

. Niech bedzie dany ciag (a,) o wyrazie ogdlnym

loga m 2n—1
g =[(—=2" ) peN
1 —logsm

Uzasadnij, ze dla kazdego m # 3 ciag (a,) jest geometryczny. Wyznacz wszystkie war-
tosci parametru m, dla ktérych suma wszystkich wyrazow tego ciggu jest skonczona.
Wartos¢ sumy podaj w najprostszej postaci.

. Liczby

om 2™l orag 2’“—i
16

ustawione w odpowiedniej kolejnosci tworza trzy poczatkowe wyrazy malejacego nie-
skonczonego ciagu geometrycznego. Wyznacz wszystkie mozliwe wartosci m € R oraz
odpowiadajace im ilorazy ciagéw. Oblicz sume wszystkich wyrazéw dla kazdego z otrzy-
manych ciagow.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyta¢ do 20.10.2023r. na

adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianiskiego 27
50-370 WROCEAW,

lub elektronicznie, za posrednictwem portalu talent.pwr.edu.pl

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczy¢ wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczy¢ zaadresowana do siebie koperte

zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do formatu listu. Prace niespelniajace

podanych warunkéw nie beda poprawiane ani odsytane.

Uwaga. Wysylajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroctawskie;

swoje

(odest

dane osobowe, ktére przetwarzamy wylacznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia
anie zadan, prowadzenie statystyki). Szczegétowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych

osobowych sa dostepne na stronie internetowej Kursu.

Adres

internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




