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Z MATEMATYKI

PRACA KONTROLNA nr 3 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Znajdz wszystkie wartosci parametru k dla ktérych prosta y = 3z — 4 jest styczna do
krzywej o rownaniu y = (2k — 3)x? — kx — (k — 2). Narysuj wykresy tej krzywej i stycznej
dla jednej z takich wartosci k.

2. Pierwszy wyraz pewnego ciggu geometrycznego i pierwszy wyraz pewnego ciggu aryt-
metycznego sa réwne a. Trzeci wyraz tego ciggu geometrycznego jest rowny drugiemu
wyrazowi ciggu arytmetycznego. Piaty wyraz ciagu geometrycznego jest roéwny szostemu
wyrazowi ciggu arytmetycznego. Wiedzac, ze wszystkie wyrazy sa dodatnie i ciagi nie
sg stale, znajdZ sume dwudziestu pierwszych wyrazow ciggu arytmetycznego.

3. Rozwiaz nieréwnos¢
|3x — 5| < |z + 3],

a nastepnie znajdz najwicksza liczbe catkowity n spetniajaca warunek

13571 — 5| < |35 + 3.

4. W graniastostupie prawidtowym tréjkatnym o wysokosci h pole powierzchni bocznej
rowna sie sumie pol obu podstaw. Oblicz pole powierzchni catkowitej i objeto$¢ tego
graniastostupa.

5. Boki trojkata zawieraja sie¢ w prostych o réwnaniach 4x + 3y — 21 = 0,2 4+ 2y — 4 =
0,3x+4+y—T7 = 0. Oblicz wspoétrzedne wierzchotkéw tego trojkata, jego pole oraz promien
okregu na nim opisanego.

6. Objetodé ostrostupa prawidtowego o podstawie trojkatnej jest 9 razy wieksza od r3 |
gdzie r to dlugo$é¢ promienia okregu wpisanego w podstawe ostrostupa. Wyznacz pole
powierzchni catkowitej tego ostrostupa.



PRACA KONTROLNA nr 3 - POZIOM ROZSZERZONY

. Narysuj wykres funkcji

f(z) = |2* — 62 + 8] + |2* — 62 + 5|

i znajdz zbior jej wartosci.

. Rozwazamy prostg o réwnaniu y = 3z +k oraz krzywa o réwnaniu y = 2%+ kx + 6, gdzie

k jest pewna stata rzeczywista. Ile, w zaleznosci od k, moze by¢ punktéw wspodlnych
podanej prostej i krzywej?

Dla jakich wartosci parametru m roéwnanie

m—2_

2%+ 31 — 0

m—3

ma pierwiastki rzeczywiste? Wyznacz warto$¢ parametru m, dla ktorej suma szesciandéw
tych pierwiastkéw wynosi —9.

Suma trzech liczb a, b, ¢ tworzacych ciag arytmetyczny (w podanej kolejnosci) jest réwna
wartosci parametru ¢ € N, dla ktérej wektory w = (t2,—1), v = (¢t — 3,23t — 12) sq
prostopadte. Dodatkowo liczby a + 3,b+ 6, ¢+ 13 tworza ciag geometryczny (w podane;
kolejnosci). Wyznacz wszystkie mozliwe wartosci a, b, c.

. W graniastostupie prawidtowym czworokatnym przekatna podstawy ma dtugosé d i two-

rzy z przekatng $ciany bocznej kat o mierze a. Oblicz objetos$¢ tego graniastostupa.

. W trojkacie prostokatnym o przyprostokatnych dhugosci 5 i 12 przez wierzchotek kata

prostego poprowadzono prosta dzielagcg wyjsciowy trojkat na dwa trojkaty o rownych
obwodach. Wyznacz stosunek dlugosci promieni okregdéw wpisanych w otrzymane z po-
dziatu trojkaty.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyta¢ do 20.11.2025r. na

adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianskiego 27
50-370 WROCEAW,

lub elektronicznie, za posrednictwem portalu talent.pwr.edu.pl

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczy¢ wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczyé zaadresowang do siebie koperte

zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do formatu listu. Prace niespelniajace

podanych warunkéw nie beda poprawiane ani odsylane.

Uwaga. Wysylajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroclawskiej

swoje

(odest

dane osobowe, ktére przetwarzamy wyltacznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia
anie zadan, prowadzenie statystyki). Szczegélowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych

osobowych sa dostepne na stronie internetowej Kursu.

Adres

internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




