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Z MATEMATYKI

PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Rozwiaz rownanie
sin2x +sinx — 2coszx = 1.

2. Rozwiaz nieréwnos¢
9 —1>10(3" —1).

3. Dwa kota zewnetrznie styczne sg zarazem styczne do obu ramion kata a € (0, g) . Pole wiekszego
z nich jest 9 razy wieksze niz pole mniejszego kota. Wyznacz miare kata «. Sporzadz rysunek.

4. Dla jakiej wartosci parametru m prosta y = x + 1 dzieli tréjkat o wierzchotkach A(1,0), B(3,1) i
C(1,m) na dwie figury o réwnych polach? SporzadZ rysunek.

5. Rozwiaz uktad réwnan

R )
B4y = (v+vy)?® - 3zy.

Podaj interpretacje geometryczng uktadu.

6. Podstawa ostrostupa jest romb o boku a. Pole przekroju ostrostupa ptlaszczyzna przechodzaca
przez jego wysoko$¢ i krotsza przekatna podstawy jest dwa razy mniejsze niz pole jego przekroju
plaszczyzng przechodzacy przez wysokosé i dtuzsza przekatng podstawy. Pierwszy z tych przekro-
jow jest tréjkatem réwnobocznym. Wyznacz objetosé i sume diugosci wszystkich krawedzi tego
ostrostupa. Sporzadz rysunek.



PRACA KONTROLNA nr 4 - POZIOM ROZSZERZONY

1. Rozwiaz nier6wnosé
logy (1427 +2722 4+ 2732 4 ) <2z — 1.
sin2x — |sinz| .

2. Narysuj staranny wykres funkcji f(z) = , i w przedziale [0, 7] wyznacz rozwiaza-
sin x

nia nieréwnosci
f(z) > 2v2cos?x — cos 2z — 1.

3. Wyznacz roéwnanie krzywej I bedacej zbiorem punktow ptaszezyzny, ktérych odlegtosé od punktu
A (—%,0) jest dwa razy mniejsza od odlegltosci od punktu B(1,—3). Dla jakich wartosci rze-
czywistego parametru m prosta y = 2x + m ma dokladnie jeden punkt wspélny z krzywa I'?
Rozwiazanie zilustruj rysunkiem.

4. Wykorzystujac interpretacje geometryczng uktadu rownan

2?4y =p,
1 1
—— =1,
y T

okredl liczbe jego rozwigzan zaleznosci od wartosci parametru rzeczywistego p.
Oblicz pole wielokata o wierzchotkach, ktorych wspotrzedne spetniaja powyzszy uktad dla p = 8.
Podaj ilustracje graficzng uktadu.

5. Dhugodci bokéw trapezu opisanego na okregu o promieniu R tworza cigg arytmetyczny, przy czym

najkrotszy bok ma dtugos¢ —R. Oblicz dtugosci obu podstaw trapezu oraz cosinus kata pomiedzy

przekatnymi. Sporzadz rysunek.

6. Podstawa ostrostupa jest romb o kacie ostrym 60°, a jedna z jego krawedzi bocznych jest prostopa-
dta do podstawy i jej dhugosé jest rowna dtugosci boku rombu. Wyznacz cosinus kata miedzy tymi
dwoma sasiednimi Scianami bocznymi tego ostrostupa, z ktorych doktadnie jedna jest trojkatem
prostokatnym. Sporzadz rysunek.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsytaé¢ do 29.12.2025r. na adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianskiego 27
50-370 WROCEAW,
lub elektronicznie, za posrednictwem portalu talent.pwr.edu.pl

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczyé wybrany poziom! (np. poziom podstawowy lub
rozszerzony). Do rozwigzan nalezy dolaczyé¢ zaadresowana do siebie koperte zwrotna z nakle-
jonym znaczkiem, odpowiednim do formatu listu. Prace niespetlniajgce podanych warunkéw nie
beda poprawiane ani odsytane.

Uwaga. Wysylajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroctawskiej swoje da-
ne osobowe, ktére przetwarzamy wylgcznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia (odestanie zadan,
prowadzenie statystyki). Szczegélowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych osobowych sa dostepne na
stronie internetowej Kursu.

Adres internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




