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Z MATEMATYKI

PRACA KONTROLNA nr 5 - POZIOM PODSTAWOWY

1. Ile elementéw ma zbior A jesli wiadomo, ze zawiera on doktadnie 92 podzbiory o najwyzej
2 elementach?

2. Ze zbioru {1, 2,3, ...,30} losujemy 5 liczb (bez zwracania). Oblicz prawdopodobieristwo,
ze wsrod wylosowanych liczb

a) dokladnie jedna jest podzielna przez 3,
b) co najwyzej jedna jest podzielna przez 3,

¢) co najmniej jedna jest podzielna przez 3.

3. Pole trojkata o danych wierzchotkach A(1,—2) i B(2,3) jest rowne 8. Znajdz trzeci
wierzcholek wiedzac, ze lezy on na prostej 2z + y — 2 = 0. Wykonaj staranny rysunek.

4. Dla jakich wartosci parametru p réwnanie
ot Fpr? +pt—1=0,
nie ma pierwiastkow rzeczywistych?

5. Narysuj wykres funkcji
e +1+2 -3

Wyznacz zbior jej wartosci oraz najmniejsza i najwieksza wartosé na przedziale [—2, 1].

6. W trapez o dtugosci podstaw 10 i 6, wysokosci 5 i obu katach ostrych przy diuzszej
podstawie, wpisano prostokat tak, ze dwa jego wierzchotki leza na dtuzszej podstawie
trapezu, a pozostate dwa na jego ramionach. Znalez¢ wymiary takiego prostokata o naj-
wiekszym mozliwym polu.



PRACA KONTROLNA nr 5 - POZIOM ROZSZERZONY

. Ile elementéw ma zbiér A jesli wiadomo, ze zawiera on doktadnie 130 podzbioréw o naj-

wyzej 3 elementach?

. Z cyfr 1,2,...,9 losujemy trzy (ze zwracaniem) i ukladamy z nich liczbe trzycyfrowa,

ustawiajac cyfry od lewej do prawej strony w tej kolejnosci, w ktorej zostaly wylosowane.
Jakie jest prawdopodobienistwo, ze ta liczba bedzie

a) wieksza od 555,
b) mniejsza od 4447

Dla jakich wartosci parametru a € (0, 7) réwnanie
(4—+V15)" 4+ (4 + V15)" = 2ctga,

ma dwa rézne pierwiastki? Wyznaczy¢ te pierwiastki.

. Wyznacz wszystkie styczne do wykresu funkcji
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prostopadte do prostej 4z + y + 1 = 0. Sporzadz staranne wykresy funkcji f(z) i tych
stycznych.

. Wyznacz najmniejsza objetos¢ stozka, ktory zawiera potkule o promieniu dlugosci r

i wspolnej ze stozkiem osi obrotu.

1
7 wierzchotka S paraboli y = §$2 — 1 poprowadzono dwie proste wzajemnie prostopadte,

przecinajace parabole w punktach A i B. Znajdz zbior wszystkich srodkow ciezkosci (t;.
punktow przeciecia srodkowych) trojkatow ABS. Wykonaj staranny rysunek.

Rozwiazania (rekopis) zadan z wybranego poziomu prosimy nadsyla¢ do 20.01.2026r. na

adres:

Wydziat Matematyki
Politechnika Wroctawska
Wybrzeze Wyspianskiego 27
50-370 WROCLAW,

lub elektronicznie, za posrednictwem portalu talent.pwr.edu.pl

Na kopercie prosimy koniecznie zaznaczy¢ wybrany poziom! (np. poziom podsta-
wowy lub rozszerzony). Do rozwiazan nalezy dolaczyé zaadresowana do siebie koperte

zwrotng z naklejonym znaczkiem, odpowiednim do formatu listu. Prace niespelniajace
podanych warunkéw nie beda poprawiane ani odsytlane.

Uwaga. Wysylajac nam rozwigzania zadan uczestnik Kursu udostepnia Politechnice Wroclawskiej

swoje

(odest

dane osobowe, ktoére przetwarzamy wytacznie w zakresie niezbednym do jego prowadzenia
anie zadan, prowadzenie statystyki). Szczegdtowe informacje o przetwarzaniu przez nas danych

osobowych sa dostepne na stronie internetowej Kursu.

Adres

internetowy Kursu: http://www.im.pwr.edu.pl/kurs




